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per reguliren Raum- i
ahme nach von den Nachbarbereichen auf i1
ist daher maoglich, die Gesammtheit der
allein @, auf @, fillt, son-

dern jeder Bereich mit irgend einem der Bereiche zur Deckung gelangt.
Alle riumlichen Operationen, welche die R:ulmtheilungsbereiche unter-
cinander zur Deckung bringen, bilden eine Gruppe. Diese Gruppe besteht ‘
entweder aus Bewegungen oder aus Bewegungen und solchen Trans-
formationen des Raumes, welche jeden Gegenstand in sein Spiegelbild
die letateren sollen Operationen zweiter Art heissen. '
e eine Gruppe von Bewegungen, so sind alle Bereiche
untereinander congruent, die Gruppe auch Operationen
zweiter Art enthilt, so serfallen die Bereiche in zwei verschiedene Arten;
gsie sind einander theils congruent, theils spiegelbildlich gleich.  Sind
@, und D, zwei congruente Bereiche, so sind sie auf vollig identische
Art von den Nachbarbereichen umgeben; sind dagegen @, und @, einander
spiegelbildlich gleich, 80 zeigt auch die Anordnung der um sie herum
liegenden Nachbarbereiche denjenigen Unterschied, welcher die Differenz
gwischen einem Korper und seinem Spiegelbild kennzeichnet.

9. Zu jeder Gruppe I" von Transformationen des Raumes in
gehirt ein Fundamentalbereich. Ist P irgend ein Punkt des Raumes,
nennt man alle Punkte, die aus P in Folge der Operationen der
Gruppe I’ hervorgehen, gleichwerthige Punkte, so ist der Fundamental-
bereich so definirt, dass er vou jeder Art gleichwerthiger Punkte minde-
aber in seinem Innern keine zwei gleichwerthigen
gt, dass keine Drehungsaxe und keine Sym-
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Um das richtige Ansetzen der einzelnen Steine an den grosseren
Block ecines jeden Typus zu erleichtern, enthilt jeder Block diejenigen
Linien, in denen die ihn bildenden Einzelbereiche zusammenstossen.
Mittelst dieser Trennungslinien wird es im Allgemeinen ohne Miihe ge-
lingen, sich vorzustellen, in welcher Art der Block in seine Bestandtheile
aufzulosen ist, und demgemiss die Einzelsteine in passender Weise anzu-
fiigen. Wie sich aus den Erdrterungen von 9. ergibt, sind die Steine so
anzufiigen, dass ihre gleichwerthigen Fliichengebiete aufeinander fallen.
Um sich die Uebersicht hieriiber zu erleichtern, empfiehlt es sich, bei
jedem Stein in erster Linie diejenigen Kanten ins Auge zu fassen, an
welchen Flichenwinkel von 120° resp. 60° liegen; sie gind in allen Fillen
Symmetrieaxen der Gruppe und zwar diejenigen, welche der Richtung
nach mit den Ki‘.rperdiagonalen eines Wiirfels iibereinstimmen. In ihnen

stossen stets gleichwerthige Fliichen zusammen.
5. Die Modelle 1—6 stellen solche Raumtheilun

1sammensetzen.

‘den Block anzufiigen sind, aus der

Form der Bereiche und dem an dem Block selbst hervortretenden Gesetz
des Aufbaues leicht zu entnehmen. In Folge dessen ist davon Abstand
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wiithlt worden, dass sie eigene Symmetrie besitzen; sie bestehen aus zwei
resp. vier kleineren Bestandtheilen, die ihrerseits den einfachen Funda-
mentalbereich einer Gruppe I hioherer Symmetrie vorstellen; und zwar
ist die Gruppe I so definirt, dass sie sich durch Multiplication von I
mit derjenigen Gruppe ergibt, welche die Symmetrie der beziiglichen
Steine @ darstellt. Die Steine liefern daher in dem oben unter 3. ange-
gebenen Sinn gleichzeitig eine Raumtheilung, deren Deckoperationen durch
die Operationen der Gruppe I repriisentirt werden. Das Verhiltniss der
Gruppen I" und I zur Raumtheilung ist daher ein solches, dass I alle
Deckoperationen der Raumtheilung enthiilt, dihrend in I’ nur diejenigen
auftreten, welche jeden Bereich S mit einem von S verschiedenen Bereich

zur Coincidenz fiihren.

6. Die Modelle 7, 8, 9 beziehen sich auf solche Raumtheilungen,
W(e]chc nur zur Hilfte aus congruenten Bereichen bestehen, zur andern
Hilfte aus solehen, die den ersteren spiegelbildlich gleich sind. Jeder
Bereich hat Nachbarbereiche beiderlei Art, er stosst also mit einzelnen
Begrenzungsgebi i i .

g u'n,,z?;ﬂebxetz?n an‘congruente Bereiche, mit andern dagegen an Be-
reiche, die ihm spiegelbildlich gleich sind. In diesem Fall ist das Gesetz

des Aufbaues nicht so unmittelbar aus dem Block und der Form der ein-
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zelnen Steine zu entnehmen; es schien daher nothig, ('lieJen}gﬂll.l.‘]‘ E:.‘l(éljl(fllnlc
theile eines jeden Steines, an welche congruente resp. spnegr;clbll.d 1cl Dyweck
Steine angrenzen, durch Zeichen kenntlich zu machen. Zu d.l(?:s(,lll(r ‘w-'ihlf
ist fiir die ersteren Flichentheile ein C, fiir die letzteren c"m )S .Tc-t-;l)ell
worden, und zwar 80, dass die gleichwerthigeu Iliichen ~.-m]t-]);lt‘l:n(dcrc
von gleicher Farbe versehen sind. Weitere Anhaltspunkte fiir ('hc “"’,‘: .
Art des Aufbaues werden auch in diesem Fall durch die auf den b;(f o
verlaufenden Linien an die Hand gegeben, sowie durch Bevorzugung «
Jjenigen Kanten, an denen Flichenwinkel von
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7. Die Modelle 10, 11, 12 sing bestimmt, zu zeigen, wie m:unul‘f(:
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